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 :٠ٙذف ٘زا اٌفظً اٌٝ اٌرؼشف ػٍٝ

 

 ِفَٙٛ داٌح الأراض 

 اشىاي دٚاي الأراض 

 ُػٛائذ اٌؽع 

 ذؼظ١ُ استاغ إٌّشأج تاعرخذاَ داٌح وٛب دٚولاص 

 ٌ١ف ِٓ داٌح أراض وٛب دٚولاصاشرماق داٌح اٌرىا 

 داٌح الأراض راخ ِشٚٔح الاؼلاي اٌصاترح 

 الأراظ١ح اٌعثش٠ح ِٓ اٌذسظح اٌصا١ٔح ياٌذٚا 

 دٚاي الأراض ا١ش اٌعثش٠ح 
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 اٌفظً اٌغادط

 دٚاي الأراض

 Production Functions 
 ِمذِح

ؾ عٍممٝ ثعممل دٚاي الأزممبط اٌؾممبئعخ ـممٟ ٔ ش٠ممخ الأزممبط ـنمملا عممٓ اٌزعممش٠زٕممبٚي ٘ممزا اٌفقممً 

وّب عٕغزعشك ِخزٍؿ ِإؽشاد دٚاي الأزبط ثبلاعزّبد عٍٝ ِفب١ُ٘ الاؽزمبق اٌغضئ١خ  ،الالزقبد

صممُ ٕٔزمممً اٌممٝ دٚاي الأزممبط اٌّزغبٔغممخ ٚخٛافممٙب ، ٠ٚؾممًّ ٘ممزا اٌفقممً ا٠نممب اٌؾممىً اٌعممبَ ٌذاٌممخ 

 اخشٜ.مٛعبد لاي ـنلا عٓ ِٛالأزبط ِٚإؽشارٙب ٚاٌّعذي اٌؾذٞ ٌلاؽلاي ِٚشٚٔخ الاؽ

 

 Production Functionداٌح الأراض 

ثمم١ٓ  Technically Efficientرّضممً داٌممخ الأزممبط ِغّٛعممخ اٌعلالممبد اٌّّىٕممخ ٚاٌىفممٛءح ـ١ٕممب   

و١ّممخ الأزممبط اٌزممٟ رّضممً اٌّزؽ١ممش اٌزممبثع  رممُ اٌزعج١ممش عممٓعٕبفممش الأزممبط ٚو١ّممخ الأزممبط . ـممبرا 

Dependent Variable  اٌشِممضY  ٚاعط١ممذ عٕبفممش الأزممبط ٚ٘ممٟ اٌّزؽ١ممشاد اٌّغمممزمٍخ ،

Independent Variables  اٌشِٛصnXXX ,....,,  :ـبْ داٌخ الأزبط ربخز اٌؾىً الارٟ  21

),.....,,( 21 nXXXfY 

وّمممممب ٠ّىمممممٓ اْ رعمممممشؾ داٌمممممخ الأزمممممبط ثبٔٙمممممب)) علالمممممخ رمممممشثو ثممممم١ٓ عٕبفمممممش الأزمممممبط    

((. ٚرعجممش عممٓ اٌؾبٌممخ اٌف١ٕممخ  (Outputs)ٚإٌممبرظ إٌٙممبئٟ ) اٌّخشعممبد(  (Inputs)لاد()اٌّممذخ

ٚرمممَٛ ٘ممزٖ اٌعلالممخ عٍممٝ اعممبط اعممزخذاَ عٕبفممش الأزممبط  ،اٌزممٟ رممشثو اٌّممذخلاد ٚاٌّخشعممبد

 .K ٚسأط اٌّبي Lثبؽىبٌٙب اٌّخزٍفخ ٚاٌزٟ ِٓ اّ٘ٙب اٌعًّ 

٠شرجو ثعلالخ دا١ٌخ ثعٛاًِ  Yاْ ؽغُ الأزبط ٠ّٚىٓ ف١بؼخ داٌخ الأزبط ـٟ اثغو فٛس٘ب ِٓ   

ٚربخممز داٌممخ الأزممبط  ـممٟ ٘ممزٖ اٌؾبٌممخ اٌؾممىً اٌعممبَ  ،ط اٌّممبي ٚاٌعّممً ٚاٌزمممذَ اٌزمٕممٟأالأزممبط ، س

 -الارٟ:

),( LKfY 

رّضً ؽغُ اٌعًّ  Lط اٌّبي ٚ أو١ّخ س ـزّضً Kو١ّخ الأزبط ـٟ ٚؽذح اٌضِٓ ، اِب   Yرّضً  ئر

لا  عذحك ائِب اٌزمذَ اٌزمٕٟ ـ١ّىٓ ادخبٌٗ ـٟ اٌعلالخ اٌذا١ٌخ ثطشأ ،اٌّغزخذَ ـٟ اٌع١ٍّخ الأزبع١خ

ٚلذ ثزي الالزقبد٠ْٛ اٌم١بع١ْٛ عٙٛدا وج١شا ٌّؾبٌٚخ رٛم١ؼ الاؽىبي  ،ِغبي ٌٍزعشك ا١ٌٙب ٕ٘ب

ٔزبط أطلالب ِٓ الاؽقبءاد اٌّزٛـشح عٍٝ ِغزٜٛ إٌّؾأح اٚ اٌمطبع اٌش٠بم١خ ٌذٚاي الا

ٚرٕؾقش ِّٙخ الالزقبد اٌش٠بمٟ ـٟ رؾ١ًٍ دٚاي الأزبط ِٓ  لالزقبد اٌمِٟٛاٌقٕبعٟ اٚ ا

 اٌٛعٙخ إٌ ش٠خ ٚاٌش٠بم١خ ٚا٠غبد ِإؽشارٙب ثبلاعزّبد عٍٝ ِفب١ُ٘ الاؽزمبق ٚاٌزفبمً.

 ؽ١ٛعب ٟ٘ دٚاي الأزبط الار١خ: ٘بوضشأاْ  ئلافٛسا ِخزٍفخ رزعذد اؽىبي دٚاي الأزبط ٚرزخز 

 

  Linear Function اٌذاٌح اٌخط١ح -اٚلا
اْ اٌغٍعخ ٕ٘ب ٠ّىٓ اْ  ئر٠فزشك ٘زا اٌؾىً ِٓ اٌذٚاي اؽلاي وبِلا ث١ٓ عٕبفش الأزبط ،    

ط أعًّ ٚسِٓ اٌ خلأٙبئ١ ثز١ٌٛفبدٚ أٚ عٕقش اٌعًّ ـمو أط اٌّبي ـمو أِب ثبعزخذاَ سأرٕزظ 

 اٌّبي، ٚرزخز اٌؾىً الارٟ:
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( اٌؾىً اٌخطٟ ٌذاٌخ الأزبط36ؽىً )  

 

 Input-Output Functionداٌح اٌّغرخذَ إٌّرط ل داٌح ١ٔٛ١ٌر١ف   -شا١ٔا

ِمش الأ ي ثم١ٓ عٕبفمش الأزمبط ٠غمبٚٞ فمفشا ،رعزّذ اٌذاٌخ ـٟ ف١بؼزٙب عٍمٝ اْ ِعبِمً الاؽملا  

ط أْ ٠ىممْٛ اعمزخذاَ ٌعٕقممش سأِمب او لأزمبط أٞ عممٍعخ ، ـاٌمزٞ ٠عٕمٟ اْ ٕ٘ممبن هش٠ممخ ٚاؽممذح ـمم

دْٚ أٞ اعمزخذاَ ٌعٕقمش  ِمٓ دْٚ أٞ اعزخذاَ ٌعٕقش اٌعًّ اٚ اعزخذاَ ٌعٕقش اٌعًِّٓ اٌّبي 

 -ط اٌّبي ٚاٌعًّ ِغب٠ٚخ ٌٍقفش اٞ:أط اٌّبي ٚ٘زا ٠عٕٟ اْ ِشٚٔخ الاؽلاي ث١ٓ عٕقشٞ سأس

0 
 

 -١ؿ اٌؾىً الارٟ:ٚرزخز داٌخ ١ٔٛ١ٌز
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 ١ٔٛ١ٌز١ؿ –( داٌخ اٌّغزخذَ إٌّزظ 37ؽىً )

 إٌّىغش  ٞاٌّرغاٚ داٌح إٌاذط -شاٌصا

٠ٚىمْٛ ـ١مٗ  ( 38ـمٟ اٌؾمىً اٌج١مبٟٔ ) ( Kinked Isoquant )٠ّضً إٌّؾٕٝ إٌّىغش   

مو لإٔزبط أٞ عٍعخ ، ٠ٚىمْٛ ك ل١ٍٍخ ـائ، ٚرٛعذ هش (K,L)الإؽلاي ِؾذٚداً ث١ٓ عٕبفش الإٔزبط 

الإؽمملاي ِّىٕممبً عٕممذ ٔمطممخ الأىغممبس ٠ٚغممّٝ ٘ممزا اٌؾممىً أ٠نممبً ثّٕؾٕممٝ رؾ١ٍممً إٌؾممبه أٚ ِٕؾٕممٝ 

الإٔزبط ئٌٝ اعزخذاَ إٌّؾٕمٝ إٌّىغمش ٔ مشاً  ٟٓ ِٕٚٙذع١ئر ١ّ٠ً عبِخ إٌّ ّ ،غخ اٌخط١خ اٌجشِ

 لأٔٙممممممممممُ ٠ٕ ممممممممممشٚا ئٌممممممممممٝ ع١ٍّممممممممممخ الإٔزممممممممممبط عٍممممممممممٝ أٔٙممممممممممب راد ارغممممممممممبٖ ِٕفقممممممممممً 

( Discrete )  ً١ٌٚظ ِغزّشا( Continuous ) .  :ٟٚوّب ـٟ اٌؾىً الار ، 

 
 ( ِٕؾٕٝ إٌبرظ إٌّىغش38ؽىً )

 اٌّؽذب ذعاٖ ٔمطح الاطً اٌّرغاٚٞ داٌح إٌاذط -ساتؼا

ٚ٘ممٛ إٌّؾٕممٝ  ، (L,K)ط اٌّممبي اٌعّممً ٚسأ ثمم١ٓ عٕقممشٞ الإٔزممبط  دّؾممذٚاٌالإؽمملاي  ٚ٘ممٛ     

. ٠ٚىْٛ اٌزؾذة ٔؾٛ ٔمطخ الأفً لأٔمٗ ٠ّضمً   Smooth-Convex Isoquant اٌّؾذة الأٍِظ

ٚرٌه لأْ ِعذي الإؽلاي اٌؾذٞ عٛؾ ٠غبٚٞ إٌغجخ ث١ٓ الإٔزبع١مخ اٌؾذ٠مخ  ب، ِزٕبلق بؽذ٠ ئؽلالا

لأؽممذ عٕبفممش الإٔزممبط ئٌممٝ الإٔزبع١ممخ اٌؾذ٠ممخ ٌٍعٕقممش ا٢خممش ـممٟ أٞ ٔمطممخ عٍممٝ ِٕؾٕممٝ إٌممبرظ 

ّممب اصداد اٌمممذس اٌّغممزخذَ ِممٓ عٕقممش ِممب اصدادد فممعٛثخ ، ـىٍ باٌّزغممبٚٞ ِّممب ٠غعممً ١ٍِممٗ عممبٌج

ِٗ ِؾً اٌعٕقش ا٢خش عبعلاً إٌٛارظ اٌؾذ٠خ ٌعٕبفش الإٔزمبط ِٛعجمخ ِٚزٕبلقمخ ٚاٌزمٟ رّضمً  ئؽلاٌ

 رٟ:٠ٚعجش عٕٗ ثبٌؾىً ا٢، ثذٚس٘ب إٌّطمخ اٌشؽ١ذح ٌلإٔزبط 
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 ( ِٕؾٕٝ إٌبرظ اٌّؾذة39ؽىً )

 -٠ٚعجش عٓ رٌه س٠بم١بً ثب٢رٟ:

),(ا وبٔذ داٌخ الأزبط ئر LKfY  ، ـ١ّىٓ عٕذ رٌه ئؽزمبقMRTS  ًس٠بمم١ب   اٌمزٞ ٠ّضمً ١ِم

 -خز اٌزفبمً اٌىٍٟ ٌذاٌخ الأزبط ٚوّب ٠أرٟ :ثإِٔؾٕٝ إٌبرظ اٌّزغبٚٞ   ٚرٌه 
dLfdKfdY 21  

عٍٝ اٌزٛاٌٟ ثبٌٕغجخ   K  ٚLعٕقشٞ الأزبط  اٌغضئ١خ الاٌٚٝ ٌىً ِٓاٌّؾزمخ  1f ٚ2fئر رّضً  

ْ اـ ٔفغٗ ٌٚؽشك اٌّؾبـ خ عٍٝ ِغزٜٛ الأزبط .الأزبع١خ اٌؾذ٠خ ٌىً ِّٕٙبٚاٌزٟ رغبٚٞ   Y ٌـ

  dL ثّممذاس  Lٚرم١ٍمً  dKثّمذاس  K. ٚعٕذ رٌه ٠ّىٓ ص٠بدح   0dYرٌه ٠غزٛعت أْ ٠ىْٛ

    -أٞ أْ :

 
021  dLfdKf 

dLfdKf 21  

                                                

LforKMRTS
MPL
MPK

f

f

dK
dL


2

1 

 

Where f 1= MPK 

f 2= MPL 
 Marginal Rate of Technical) اٌزمٕمٟئْ ٘زا ٠مٛد ئٌٝ افطلاػ ِعذي الإؽلاي اٌؾذٞ     

Substitution )  ٌٗ ٚاٌزٞ ٠شِض ،( MRSt )  ،اٌّغمزخذِخ ِمٓ عٕقمش  ٠ٚعٕٟ رٕمبلـ اٌى١ّمبد

ئٔزبعٟ ِع١ٓ ِمبثً ص٠بدح اٌٛؽذاد اٌّغزخذِخ ِٓ عٕقش ئٔزبعٟ آخش ِع ثمبء ِغزٜٛ الإٔزبط ِٓ 

 دْٚ رؽ١١ش   ١ًِٚ ِٕؾٕٝ عٛاء إٌّزظ ٠عجش عٓ رٌه الافطلاػ .

 Edgworth Boxداٌح طٕذٚق ا٠ذظٛسز  -خاِغا
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زخذاَ خٍمم١و ِخزٍممؿ ِممٓ عٕقممشٞ رغممزخذَ ٘ممزٖ اٌذاٌممخ لأزممبط عممٍعز١ٓ ٌٚمم١ظ عممٍعخ ٚاؽممذح ٚثبعمم  

 ٠ىْٛ ٌىً عٍعخ داٌخ أزبط.ٚرزىْٛ ٕ٘ب داٌزبْ ثعذد اٌغٍع إٌّزغخ  ئرط اٌّبي أالأزبط اٌعًّ ٚس

 
 ( داٌخ فٕذٚق ا٠ذعٛسس40ؽىً )

 Cobb-Douglas Function طداٌح وٛب دٚولا –عادعا 
ا عم١زُ اٌزشو١مض عٍمٝ ٘مزا رغزخذَ ٘زٖ اٌذاٌمخ ثؾمىً ٚاعمع ـمٟ اٌجؾمٛس إٌ ش٠مخ ٚاٌزطج١م١مخ ٌٚٙمز  

 اٌؾىً ِٓ دٚاي الأزبط ـٟ اٌقفؾبد اٌمبدِخ.

  :ٕ٘بن صلاصخ لٛا١ٔٓ أعبع١خ رؾىُ اٌع١ٍّخ الإٔزبع١خ ٟٚ٘اٌٝ اْ رغذس الاؽبسح   

  .(x’s)ٚاٌّغزخذَ ِٓ عٛاًِ الإٔزبط (y)ٚعٛد علالخ هشد٠خ ث١ٓ ؽغُ الإٔزبط   -:اٚلا

رزٕبلـ الإٔزبع١خ اٌؾذ٠خ  ئر: Law of Diminishing Returnلبْٔٛ رٕبلـ اٌؽٍخ   -:صب١ٔب

  ٌعٛاًِ الإٔزبط عٕذ ص٠بدرٙب.

رج١ٓ ؼٍخ اٌؾغُ ٔغجخ اٌض٠بدح ـٟ ؽغُ الإٔزبط اٌىٍٟ إٌبرغخ ِٓ ص٠بدح ـٟ  ئر  ؼــٍخ اٌؾغُ -ب:صبٌض   

  ـارا ثذأٔب ثبٌذاٌخ: ،ِغزٜٛ إٌؾبه) أٞ ع١ّع عٛاًِ الإٔزبط اٌّغزخذِخ( ثٕغجخ ِع١ٕخ

21
0

 KLY 

ثبعزخذاَ ث١بٔبد عٓ علالبد ٚالع١خ  Paul Douglas,C.W Cobb وً ٌِٓٚمذ أوزؾؿ 

ً داٌخ ِٓ أوجش ١ِّضارٙب هٛاع١زٙب ٌزطج١ك اٌمٛ ١ٔٓ اٌلإٔزبط عٍٝ ِذٜ أسثعخ ٚعؾش٠ٓ عبِب

وّب  َ ٠ّٚىٓ وزبثزٙب1927ٚلذ اسرجطذ ٘زٖ اٌذاٌخ ثاع١ّّٙب عبَ  ،اٌضلاصخ اٌغبثك الإؽبسح ئ١ٌٙب

  ٟ:أرأرذ ـٟ دساعزّٙب س٠بم١بً وّب ٠

)1.(....................21
0

 KLY 

  :ئر أْ                                                                                           

Y،إٌبرظ =  

L =ٓسعً/عٕخ(، عذد اٌعب١ٍِ(  

K،سأط اٌّبي =  

0 .ِمذاس صبثذ = 
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21, .ٜعٛاًِ ِٛعجخ رخزٍؿ ل١ّزٙب ِٓ داٌخ لأخش = 

رط٠ٛع ث١بٔبد عٓ اٌقٕبعخ   Paul Douglas,C.W Cobb٘زٖ اٌذاٌخ اٌزٟ ؽبٚي ـ١ٙب  ذرع

َ ٌم١بط ِذٜ ِغبّ٘خ اٌعّبٌخ ٚسأط اٌّبي ـٟ الإٔزبط ِٓ 1922-1899ِٓ  اٌّذحالأِش٠ى١خ ـٟ 

ظٙشد ؽزٝ ا٢ْ ٚاٌزٟ أزؾشد ثؾىً ٚاعع ِٚب صاٌذ أُ٘ أدٚاد اٌزؾ١ًٍ الالزقبدٞ اٌزٟ 

الأداح اٌزٟ ِىّٕذ  ذرغزخذَ ثىضشح ـٟ ِغبي اٌذساعبد الالزقبد٠خ، ـنلاً عٓ أْ ٘زٖ اٌذاٌخ رع

الالزقبد١٠ٓ ِٓ ثٕبء ّٔبرط ٚاوزؾبؾ دٚاي أخشٜ أدد ئٌٝ ئؽذاس هفشح ٚامؾخ ـٟ أعب١ٌت 

عخ ٘زٖ اٌذاٌخ ثبٌزفق١ً ِٓ وبـخ عٛأجٙب رعذ اٌزؾ١ًٍ الالزقبدٞ ـٟ عقشٔب ٘زا ٌٚٙزا ـاْ دسا

  ٘ذـبً أعبع١بً ـٟ ٘زا اٌغضء ِٓ اٌّبدح.

  وــــ١ف١خ ئٔـــــــطجبق اٌـــــــــمٛا١ٔٓ اٌــــــــضلاصخ عـــــــٍٝ ٘ــــــزٖ اٌـــــــــذاٌخ:

 ٗيٚلاا: ِـــشٚٔح الإٔــــــراض تاٌـــــٕظش إٌــــــٝ ػــــــــاٍِ

سعخ اعزغبثخ اٌزؽ١ش ـٟ ؽغُ الإٔزبط ٔز١غخ اٌزؽ١ش ـٟ ؽغُ أؽذ عٛاًِ الإٔزبط ٠ٚمقذ ثٙب د

 ٠زنؼ أْ: L ٌعٕقش اٌعًّ( ثبٌٕغجخ 1اٌّغزخذِخ. ثّفبمٍخ اٌذاٌخ )

 

L
Y

L
KL

KL
L
Y

1

0
1

1
01

21

21


















 

 

 ار اْ:
21
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 KLY 

)2.....(....................1
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)اٌعّبٌخ(  ؽ١ش أْ إٌز١غخ ـٟ اٌّعبدٌخ  Lٌعٕقش اٌعًّ ٠ٚطٍك عٍٝ  ِشٚٔخ الإٔزبط ثبٌٕغجخ 

  ( رؾ١ش ئٌٝ أْ:2)

( / اٌزؽ١ش إٌغجٟ ـٟ عٕقش اٌعًّ Y= اٌزؽ١ش إٌغجٟ ـٟ ؽغُ إٌبرظ )ِعٍّخ عٕقش اٌعًّ

(L)  

رغبٚٞ     K ٌعٕقش ساط اٌّبيٚثبٌطش٠مخ اٌغبثمخ ٔفغٙب ٠ّىٓ ئصجبد أْ ِشٚٔخ  الإٔزبط ثبٌٕغجخ 

2    أْ:أ ٞ  

2


Y
K

L
Y

 

 

ـبْ رٌه ع١إدٞ اٌٝ ص٠بدح % 1ثٕغجخ   (L) عٕقش اٌعًّـارا صادد ٔغجخ اٌّغزخذَ ِٓ 

ٚارا اصدادد ٔغجخ اٌّغزخذَ ِٓ  (K)ثبـزشاك صجبد عٕقش ساط اٌّبي  %1الأزبط ثٕغجخ 

ثبـزشاك % 2 ٔزبط ثٕغجخ % ـبْ رٌه ع١إدٞ اٌٝ ص٠بدح الا1عٕقش ساط اٌّبي ثٕغجخ 

 .(L)صجبد عٕقش اٌعًّ

 

ا: ذـٕالض اٌـغٍح   شا١ٔا

  ٟ٘: L ٌعٕقش اٌع٠ًّعٕٟ لبْٔٛ رٕبلـ اٌؽٍخ، رٕبلـ الإٔزبع١خ اٌؾذ٠خ. أٞ أْ الإٔزبع١خ اٌؾذ٠خ 

 

L
Y

L
Y

1

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  Lأٞ أْ الإٔزبع١خ اٌؾذ٠خ ٌعبًِ الإٔزبط 
L
Y

1  ِٓ َرزٕبلـ ثض٠بدح اٌّغزخذL  ٚل١بعبً عٍٝ رٌه

  ٟ٘: Kـاْ الإٔزبع١خ اٌؾذ٠خ ٌٍعبًِ 

K
Y

K
Y

2


 

  Kأٞ اْ الإٔزبع١خ اٌؾذ٠خ ٌعبًِ الإٔزبط 
K
Y

2  ِٓ َرزٕبلـ ٟ٘ الأخشٜ ثض٠بدح اٌّغزخذK. 

ا: اــٍح اٌؽعُ   شاٌصا
ٌض٠بدح ـٟ ؽغُ الإٔزبط اٌىٍٟ إٌبرغخ ِٓ ص٠بدح ـٟ ِغزٜٛ إٌؾبه) أٞ رج١ٓ ؼٍخ اٌؾغُ ٔغجخ ا

  ـارا ثذأٔب ثبٌذاٌخ: ،الإٔزبط اٌّغزخذِخ( ثٕغجخ ِع١ٕخ ع١ّع عٛاًِ

21
0

 KLY 

   ـاْ: Aـارا لشسٔب ص٠بدح ِغزٜٛ إٌؾبه ثبٌٕغجخ 
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KLA
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AKALY
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

 

21ؽغُ الإٔزبط اٌىٍٟ ع١ض٠ذ ثٕغجخ ـاْ  Aأٞ ئرا صاد ؽغُ إٌؾبه ثٕغجخ   A( ٠ّىٓ 3ٚاٌّعبدٌخ )

 ٚعٍٝ رٌه ئرا وبٔذ: Returns to Scaleأْ رغبعذٔب ـٟ رمذ٠ش عبئذ اٌغعخ 

(1) 21   =1  ـاْ ٘زا ٠عٕٟ صجبد عبئذ اٌغعخConstant Returns to Scale.  

(2 )21    >1  ـاْ ٘زا ٠عٕٟ رضا٠ذ عبئذ اٌغعخIncreasing Returns to Scale .  

(3) 21  <1  ـاْ ٘زا ٠عٕٟ رٕبلـ عبئذ اٌغعخDecreasing Returns to Scale  

 

 : ت١ٓ عّح ػٛائذ اٌؽعُ فٟ دٚاي الأراض الاذ١ح:(6.1)ِصاي
6.07.02 KLY 

 اٌؽً

ثم١ّخ صبثزخ  ,KLـٟ دٚاي الأزبط اٌغبثمخ رنشة عٛاًِ الأزبط  ٌىٟ ٔؾغت عٛائذ اٌؾغُ   

 -اٚ أٞ سِض آخش ٚوّب ٠برٟ: Aاٚ  mٌٚزىٓ ِضلا 

Ym

KLm

KmLm

mKmL

KLY

3.1

6.07.06.07.0

6.06.07.07.0

6.07.0

6.07.0

)(2)(

)()()()(2

)()(2

2













   

13.1  ٌّخزٍؿ  ٔفغٙب ـبْ عٛائذ اٌؾغُ ـٟ ٘زٖ اٌذاٌخ ِزضا٠ذح. ٚ٘ىزا ٠ّىٓ اعزخذاَ اٌطش٠مخ

 داٌخ الأزبط.اؽىبي 

ـلاط ودٚ -اٌــــخقبئـ اٌــــــغبثك الإؽــــــبسح ئٌـــــ١ٙب ـاْ داٌـــــخ وـــــٛةـنلا عٓ 

Cobb-Douglas ٢رٟرزغُ أ٠نبً ثب:  

 إْ اٌذاٌح خط١ح فٟ اٌظٛسج اٌٍٛااس٠ر١ّح يٞ يْ: -1

)4.(....................210 LogKLogLLogLogY   
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٠ش ِعٍّبرٙب ٟٚ٘ ـٟ ٘زٖ اٌقٛسح ( راد أ١ّ٘خ خبفخ ئر أْ اٌذاٌخ ٠زُ رمذ4ٚرعذ اٌق١ؽخ )

  اٌّجغطخ.

 إٌاذط اٌؽذٞ ٌٍّٛسد داٌح ٌٍٕاذط اٌّرٛعؾ فئرا واْ إٌاذط اٌؽذٞ ٌٍّٛسد ِصلاا ٘ٛ:٠ؼذ  -2

)5.........(..........0)(
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

L

L
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


 

 Lِمغِٛبً عٍٝ ِٛسد الإٔزبط  Yرؾ١ش ئٌٝ إٌبرظ اٌّزٛعو اٌزٞ ٠غبٚٞ إٌبرظ اٌىٍٟ    AP ٚئر أْ

رغبٚٞ  ٔغجخ الإٔزبط اٌؾذٞ ٌّزٛعو ئٔزبط  Lْ ِشٚٔخ الإٔزبط ٌٍّٛسد ( رٛمؼ أ5، اٌّعبدٌخ )

 اٌّٛسد ٔفغٗ أٞ أْ :

L

L

AP
MP

1 

ً ِبداَ ِٛسد الإٔزبط وزٌه وّب أْ ِغّٛعخ إٌمبه اٌزٟ رىْٛ ـ١ٙب  ٠ ً إٌبرظ اٌؾذٞ ِٛعجب

اٌخطٛه اٌؾشعخ  الإٔزبع١خ اٌؾذ٠خ ٌٍّٛاسد ِغب٠ٚخ ٌٍقفش عٍٝ خش٠طخ عٛاء الإٔزبط رؾىً

Ridge Lines  ٌٍٟذاٌخ ٚاٌزٟ رؾقش ثذاخٍٙب ر١ٌٛفخ اٌّٛاسد الأوضش وفبءح ِٓ إٌبؽ١خ اٌزم١ٕخ ٚ اٌز

  ٠طٍك ع١ٍٙب أ٠نبً إٌّطمخ اٌشؽ١ذح ٌلإٔزبط.

اٌّشاؼً اٌصلاز ٌلإٔراض ٚاٌرٟ ذىرْٛ ف١ٙرا الإٔراظ١رح  ٜلاط تظٙٛس يؼذوذغّػ داٌح وٛب دٚ  -3

ا٠ذج، يٚ ِرٕالظرح ٠ٚظٙرش ٘رزا ِرٓ خرلاي اٌرفاػرً اٌصرأٟ ٌٍٕراذط   تإٌغرثح اٌؽذ٠ح إِا شاترح، ِرض

  :ٟـأذٌّغرٜٛ ِٛسد الإٔراض وّا ٠

2112

2

)1(
L
Y

L
Y



  

 ٠ٚزنؼ ِٓ اٌزفبمً اٌضبٟٔ أْ ل١ّزٗ عٛاء وبٔذ ففش٠خ، ِٛعجخ، أٚ عبٌجخ ئّٔب رزٛلؿ عٍٝ ل١ّخ

1   

21داٌح ِرعأغح ِٓ اٌذسظح لاط ٟ٘ودٚ –اٌح وٛب د -4     يٞ يْ دسظرح اٌرعرأظ ذرٛلرف

 ؼ١س: Eػٍٝ ِعّٛع ِشٚٔاخ الإٔراض 

21  E 

ٚوّب عمجك ٚأؽمشٔب ـماْ دسعمخ اٌزغمبٔظ لمذ رىمْٛ ِغمب٠ٚخ ٌٍٛؽمذح أٚ اٌقمفش أٚ أوجمش ِمٓ اٌٛؽمذح 

٘ممزا ٚرؾمم١ش دسعممخ  ،٠ممذ٘ب عٍممٝ اٌزشر١ممترٕبلقممٙب أٚ رضا ٚرٌممه ـممٟ ؽممبلاد صجممبد عبئممذ اٌغممعخ أٚ

 اٌزغبٔظ ئٌٝ ِذٜ اعزغبثخ إٌبرظ ٌٍزؽ١ش ـٟ عٕقشٞ الإٔزبط ثٕغجخ ٚاؽذح.

ْ اٌم١ُ اٌّٛظثح ٌّشٚٔح إٔراض اٌّٛسد٠ٓ ٚاٌرٟ ذمً ػٓ اٌٛؼذج فٟ ٘زٖ اٌذاٌح، إّٔرا ذؼٕرٟ يْ إ-5

ي اٌؽرررذٞ ِٕؽٕرررٝ عرررٛاء الإٔرررراض ِؽرررذب ذعررراٖ ٔمطرررح الأطرررً ِّرررا ٠ؼٕرررٟ ذٕرررالض ِؼرررذي الإؼرررلا

Marginal Rate of Technical Substitution (MRTS)  ٓوّا فٟ اٌشرىً ت١ٓ اٌّٛسد٠

 الاذٟ:
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 ( اٌّعذي اٌؾذٞ ٌلاؽلاي اٌف41ٟٕؽىً )
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  ٠زٕبلـ ثبعزّشاس. MRTSLKـاْ  Kِؾً  ٠ٚLزنؼ ِٓ اٌّعبدٌخ  أٔٗ وٍّب صاد ئؽلاي 

 

 

 

 

 ّٝ ِٚٓ شُ ١ٌظ ٌٙا خطٛؽ ؼشظح.اٌذاٌح ١ٌظ ٌٙا ٔٙا٠ح ػظ -6

٠رٛلف الأعٍٛب اٌرمٕٟ لؽش٠مح ِضض اٌّٛاسد  ػٍرٝ إٌغرثح     -7
2

1




 ـّمع . 6فرٟ اٌّؼادٌرح ل   

رعٕمٟ اعمزخذاَ أعمٍٛة رىض١مؿ      1صجبد ِعبًِ عٕقش سأط اٌّبي  ـاْ ص٠مبدح ِعبِمً اٌعّبٌمخ  

ـممٟ الإٔزممبط عٍممٝ ؽغممبة ا٢لاد أٞ ثّعٕممٝ آخممش  Labour Intensive Techniqueاٌعّبٌممخ 

1   أوجش ِٓ ل١ّخ     2اعزخذاَ لذس أوجش ِٓ اٌعّبٌخ ٚاٌعىظ ئرا وبٔذ ل١ّخ    ـاْ اعزخذاَ      

٘مزا ٚرغمذس  ٘ٛ الأـنً ٌلإٔزبط. Capital Intensive Techniqueئعٍٛة رىض١ؿ سأط اٌّبي 

 الإؽبسح ئٌٝ أْ اخز١بس أٞ ِٓ الأعٍٛث١ٓ ئّٔب ٠زٛلؿ عٍٝ أععبس ٘ز٠ٓ اٌّٛسد٠ٓ.

 

ف ِشٚٔررح الإؼررلاي ش -8  The Elasticity ofثرراخ ِشٚٔررح الإؼررلاي ِٚغرراٚاذٙا ٌٍٛؼررذج، ذؼررشلا

Substitution  ٞتأٔٙا اٌرغ١ش إٌغثٟ فٟ اٌّٛاسد إٌٝ اٌرغ١ش إٌغثٟ فٟ ِؼذي الإؼلاي اٌؽرذٞ ي

 يْ:

σ  ٟاٌزؽ١ش إٌغجٟ ـ =/ K/L       ٟاٌزؽ١ش إٌغجٟ ـMRTS  
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  صبثزخ ِٚغب٠ٚخ ٌٍٛؽذح ـاْ: C-Dٟ٘ ِشٚٔخ الإؽلاي، ٚلإصجبد أْ ِشٚٔخ ئؽلاي داٌخ  σ ئر أْ
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ٛمؼ ثبٌّعبدٌخ دٚعلاط ٠ىْٛ خطبً ِغزم١ّبً وّب ٘ٛ ِ-ِّب ٠عٕٟ أْ اٌّّش اٌزٛععٟ ٌذاٌخ وٛة

  :ا٢ر١خ
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  ــــــلاطودٚ -ذـــــؼظ١ُ يستـــــاغ اٌــــــّٕشأج تاعــــــرخذاَ داٌح وــــــٛب
أْ الإ٠شاد اٌىٍمٟ  ٕبـارا ـشم ،ٌزىب١ٌؿ اٌى١ٍخرعشؾ أسثبػ إٌّؾأح ثأٔٙب اٌفشق ث١ٓ الإ٠شاد اٌىٍٟ ٚا

 ٠أخز اٌؾىً :

YPYTR . 

ٚ عمعش اٌٛؽمذح ِمٓ  اٌّمبدٞئٌمٝ إٌمبرظ  Py,Yئٌٝ الإ٠شاد اٌىٍٟ ـٟ ؽ١ٓ رؾ١ش وً ِمٓ  TRرؾ١ش ٚ

ـماْ داٌمخ اٌزىمب١ٌؿ اٌى١ٍمخ  X2,X1إٌبرظ عٍٝ اٌزشر١ت. ٚثفشك ٚعٛد ِٛسد٠ٓ ئٔزمبع١١ٓ ـممو ّ٘مب 

 رأخز اٌؾىً:
TFCXPXPTC XX  21 21

 

ؽ١ٓ رؾ١ش وً ِٓ ئٌٝ اٌزىب١ٌؿ اٌضبثزخ اٌى١ٍخ ـٟ  TFCؽ١ش رؾ١ش 
12

, XX PP  ِٓ ئٌٝ ععش اٌٛؽذح

  :ا٢ر١خعٍٝ اٌزشر١ت. ٚأْ داٌخ اٌشثؼ رأخز اٌقٛسح  X2,X1اٌّٛسد٠ٓ 
)8......(..........

21
TFCPPYP XXY  

 

ٔز١غمخ ٚاؽمذح اٌمٝ ـمٟ إٌٙب٠مخ  قمًٌزع ١ُ أسثمبػ إٌّؾمأح ٚئْ وبٔمذ ع١ّعٙمب ر ائكهشصلاس ٕ٘بن 

:ٟ٘ٚ  

( ٚثعذ٘ب ٠زُ ئ٠غبد اٌزفبملاد اٌغضئ١خ 8اؽلاي داٌخ الإٔزبط ـٟ اٌّعبدٌخ )ٚرٌه ث اٌطش٠مح الأٌٚٝ:

 .X2,X1ثبٌٕغجخ ٌّزؽ١شاد اٌّعبدٌخ ٟٚ٘ ـٟ ٘زٖ اٌؾبٌخ   ٌٍّزؽ١ش

  

ٚـ١ٙب ٠زُ الاعزعبٔخ ثّنمشٚثبد لا عمشأظ ٚـ١ٙمب رزؾمٛي داٌمخ اٌمشثؼ ئٌمٝ داٌمخ لا  اٌطش٠مح اٌصا١ٔح:

  ٟ:ر٠أعشأظ وّب 
 ),( 2121 21

XXFYTFCXPXPYP XXY   

λ  رؾ١ش ئٌٝ ِعبًِ لاعشأظLagrange Multiplier  ُٚثبلٟ اٌعٛاًِ وّب ٟ٘ ِعشـمخ عمبثمبً، صم

ِممع  Yٚ اٌّزؽ١ممش  λثبلإمممبـخ ئٌممٝ اٌّزؽ١ممش  ٠X2,X1ممزُ ئعممشاء اٌزفبممملاد اٌغضئ١ممخ ٌٍّزؽ١ممشاد 
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 Y=f( X2,X1)لاي اٌذاٌمخ ( ٠عجش عٓ الإ٠مشاد اٌىٍمٟ ـمٟ ٘مزٖ اٌؾبٌمخ ٚلا ٠مزُ ئؽمY Pyِلاؽ خ أْ )

 ـٟ  الإ٠شاد اٌىٍٟ. Yِؾً 

  

ٚـ١ٙب ٠زُ اعزخذاَ ِنشٚثبد لاعشأظ ٌٚىٓ لإ٠غبد ر١ٌٛفمخ اٌّمٛاسد الألمً رىٍفمخ.  اٌطش٠مح اٌصاٌصح:

ٚرقمجؼ داٌمخ اٌٙمذؾ ـمٟ  ،إٌّؾأح ـمٟ ظمً ل١مذ داٌمخ الإٔزمبط أٞ أْ داٌخ اٌٙذؾ رىْٛ رذ١ٔخ رىب١ٌؿ

  :٢ر١خا٘زٖ اٌؾبٌخ وّب ـٟ اٌّعبدٌخ 





  ),( 21

0

21 21
XXFYTFCXPXPTC XX  

ـمٟ ؽم١ٓ  λ,X1,X2صُ ٠زُ ئ٠غمبد اٌزفبمملاد اٌغضئ١مخ ٌذاٌمخ اٌٙمذؾ ٌٍّزؽ١مشاد 
0

Y  رؾم١ش ئٌمٝ صجمبد

الإٔزبط عٕذ 
0

Y ٗٚـمٟ ِٕبلؾمزٕب عمٛؾ ٔغمزخذَ اٌطش٠ممخ اٌضب١ٔمخ  ،ٚلا ٠زُ ئعشاء اٌزفبممً ثبٌٕغمجخ ٌم

( رقمجؼ داٌمخ اٌٙمذؾ 1اٌّؾمبس ئ١ٌٙمب ـمٟ اٌّعبدٌمخ ) طلاومدٚ -زخذاَ داٌخ ئٔزبط وٛةِٚٓ خلاي اع

  :ـأرٟوّب ٠

  أٞ أْ:

21

21

0
*

0

(

)(








KLYTFCwLrKTR

KLYTFCwLrKYPY





 

  :ئر أْ

  =،ألقٝ سثؼ  

 r،)ععش اٌٛؽذح ِٓ سأط اٌّبي )ععش اٌفبئذح =  

 w،ًِأعش اٌعب =  

TFC،ئعّبٌٟ اٌزىب١ٌؿ اٌضبثزخ =  

λ = ،ِعبًِ لاعشأظ  

Py  ععش اٌٛؽذح ِٓ إٌبرظ =Y،  

TR .ٍٟالإ٠شاد اٌى = 

ٌٚزؾذ٠ذ و١ّبد اٌّٛاسد اٌزمٟ رؾممك ٘مذؾ إٌّؾمأح ـمٟ ِع ّمخ أسثبؽٙمب ـماْ رٌمه ٠غمزذعٟ رؾم١مك 

  ؽشه١ٓ:

  اٌششؽ اٌؼشٚسٞ:
  :٠أرٟٚـ١ٗ ٠غت ِغبٚاح اٌزفبملاد اٌغضئ١خ ٌذاٌخ اٌٙذؾ ٌّزؽ١شاد اٌذاٌخ ثبٌقفش وّب 

0
21

0
1 




L
KL

w
L


 

 ِٕٚٙب:

L
Y

w 1 

 

 ٚثبٌّضً : 

0
21

0
2 




K
KL

r
L


 

 ِٕٚٙب: 

K
Y

r 2 

 وزٌه: 

0
ˆ

*



 YP
Y
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 ِٕٚٙب: 
YP 

  وزٌه:

021
0

*



 


KLY 

  ِٕٚٙب ـاْ:
21

0
 KLY 

 

  فٟ:اٌـششؽ اٌــىا

ٌّع ّخ أسثبػ إٌّؾأح ٠غزذعٝ أْ رىْٛ اٌزفبملاد اٌضب١ٔخ ٌذاٌخ اٌشثؼ ٌّٛاسد الإٔزبط عبٌجخ أٞ 

  أْ:

0112  )أ(

2





PF
K

 

 

0222    )ة(

2





PF
L

 

 

0 )ط(
2221

12112

2

*2*2

*2

2

*2















ff
ff

P

LKL

LKK 

 

  :ٚئر أْ

2
22

11

)1(
K

Y
f





 

2
11

22

)1(
L

Y
f





 

21 1
011

 KLf  

LK
Y

LK
KL

f 21
1

01
12

21  




 

LK
Y

f 21
21


 

 

ِٛعجخ ـاْ رؾم١ك اٌؾشه اٌىبـٟ ٌّع ّخ أسثبػ إٌّؾأح  Pyععش اٌٛؽذح ِٓ إٌبرظ ٌّب وبْ ٚ

  ٠غزذعٟ أْ:

0
)1(

2
22

11 



K

Y
f


 

0
)1(

2
11

22 



L

Y
f


 

21122211 ffff  

22

22
21

22

2
2101 )()1)(1(

KL
Y

KL
Y 



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   أٞ أْ :

2121 )1)(1(   

 

 ٚ٘زا ٠غزذعٟ ثبٌطجع أْ رىْٛ :
121  

الأسثبػ ثبـزشاك ع١بدح إٌّبـغخ اٌىبٍِخ ـٟ أعٛاق اٌّٛاسد ٚعٛق إٌبرظ  رع ١ُأٞ أْ ؽشه 

٠غزذعٟ أْ رىْٛ اٌذاٌخ ِزغبٔغخ ِٓ اٌذسعخ ألً ِٓ اٌٛؽذح أٞ ِعٕٝ آخش ـٟ ظً رٕبلـ عٛائذ 

  اٌغعخ.

 ح ِرٕٛػح ػٓ ذؼظ١ُ الأراض:اِصٍ

ٔ شا ٌقعٛثخ الاهبس إٌ شٞ اٌّعشٚك ؽٛي اعمزخذاَ اٌّقمفٛـبد ٚاٌّؾمذداد عم١زُ رٕمبٚي     

ثعل الاِضٍخ اٌزٟ رزٕبعت ِع ِغزٜٛ اٌطبٌت ـٟ ٘زٖ اٌّشؽٍخ ، ٚر١ّٙذا ٌٙزا الاِضٍخ ع١زُ عشك 

ذ١ٔمخ ٌذاٌمخ وٍفزمٗ لأزمبط ؽغمُ اهبس ٔ شٞ عٓ و١ف١خ رع ١ُ إٌّزظ لأزبعٗ ـٟ ظً ل١ٛد ِع١ٕخ اٚ ر

 ِع١ٓ ِٓ الأزبط ٚوً ٘زا مّٓ ِٛمٛع رٛاصْ إٌّزظ.

 ذٛاصْ إٌّرط 
٠زعشك اٌّغزٍٙه اٌٝ ِؾىٍخ اخز١بس اٌغٍع اٌزمٟ رّٕؾمٗ القمٝ اؽمجبع ِّىمٓ ـمٟ ؽمذٚد دخٍمٗ ، ٚ 

ط اٌّمبي اٌمزٞ ٠ّٕؾمٗ القمٝ أاخز١بس عٛاًِ الأزبط  ِٓ عّمً ٚس٠ٛاعٙٗ إٌّزظ ـٟ  ٔفغٗ اٌؾٟء

ٚعٕزعشك اٌٝ ثعل اٌّفب١ُ٘ اٌزٟ رغبعذٔب ـٟ رٕمبٚي ٘مزا اٌّٛممٛع أٞ  ،أزبط ثبلً وٍفخ ِّىٕخ

 رٛاصْ إٌّزظ.

 

 

 : Isoquant curve ِٕؽٕٝ إٌاذط اٌّرغاٚٞ

ط اٌّممبي )وّممب رممُ اـزشامممٗ ـممٟ أ٘ممٛ اٌّؾممً إٌٙذعممٟ ٌىبـممخ اٌز١ٌٛفممبد ِممٓ عٕقممشٞ اٌعّممً ٚس   

 ٚاٌّّضً ثبٌذاٌخ الار١خ: ٔفغٗ لأزبطِجؾضٕب ٘زا( ٚاٌزٟ رّٕؼ إٌّزظ ؽغُ ا
),(0 LKfY  

 Marginal rate of (اٌّعممذي اٌؾممذٞ ٌلاؽمملاي ِممبث١ٓ عممبٍِٟ الأزممبط ) اٌعّممً ٚساط اٌّممبي

substitution  :ط اٌّمبي . أ٠ٚغبٚٞ إٌغجخ ِب ث١ٓ اٌزؽ١ش ـٟ و١ّخ اٌعًّ عٍٝ اٌزؽ١ش ـٟ و١ّخ س

 ذاٌخ الأزبط ٚوّب ٠برٟ:ٌٚؾغبة رٌه ٔؾغت اٌزفبمً اٌىٍٟ ٌ
00  dLfdKfdY LK 

ط اٌّبي/ الأزبع١خ اٌؾذ٠خ ٌٍعًّ = أالأزبع١خ اٌؾذ٠خ ٌش
L

K

f
f

K
L

MRS 



 

: ٕ٘ب ٔفزشك اْ إٌّزظ ٠خقـ ِجٍؽب ِع١ٕمب ِمٓ اٌّمبي ٔغم١ّٗ Isocost خؾ اٌرىا١ٌف اٌّرغا٠ٚح

ط اٌّبي ٚرٌه لأزبط و١ّخ ِع١ٕخ ِٓ أعًّ ٚسا١ٌّضا١ٔخ ٌؾشاء عٛاًِ الأزبط ٕٚ٘ب وّب اـزشمٕب اٌ

 -عٍعخ ِع١ٕخ. ٚرىزت داٌخ اٌىٍفخ عٍٝ إٌؾٛ الارٟ:
LPKPTC LK  

 -٠ٚعجش عٓ إٌغجخ ث١ٓ عٛاًِ الأزبط ث١ًّ اٌخو اٌّغزم١ُ أٞ ١ًِ خو اٌزىب١ٌؿ ٠ٚغبٚٞ:

K

L

P
P

 

ٌؾقمٛي عٍمٝ القمٝ أزمبط ِّىمٓ ثبلمً رىٍفمخ ِّىٕمخ  اٌغٍٛن الاِضً ٌٍّٕمزظ : ٠ٙمذؾ إٌّمزظ اٌمٝ ا

 -ك الار١خ:ائ٠ّٚىٓ اٌزٛفً اٌٝ ٘زٖ إٌز١غخ ثبٌطش
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: ٔشعمُ ِٕؾٕمٝ إٌمبرظ اٌّزغمبٚٞ ِٕٚؾٕمٝ خمو اٌزىمب١ٌؿ. ٚعٕمذِب ٠ّمظ  اٌطش٠مح اٌث١ا١ٔح -1

خو اٌزىب١ٌؿ اٌّزغب٠ٚخ ِٕؾٕٝ إٌبرظ اٌّزغمبٚٞ ـمٟ إٌمطمخ اٌّإؽمشح ثبٌشعمُ ادٔمبٖ ٚ٘مٟ 

ط ى١ّممبد اٌلاصِممخ ِممٓ عٕقممشٞ اٌعّممً ٚسأْ اؽممذاص١بد ٘ممزٖ إٌمطممخ رّضممً اٌـممب Aٔمطممخ 

 اٌّبي اٌزٟ رع ُ أزبط اٌّؾشٚع ثبلً وٍفخ.

 
 ( رع ١ُ الأزبط 42ؽىً )

 ١ًِ خو اٌزىب١ٌؿ = اٌّعذي اٌؾذٞ ٌلاؽلاي -ْ :ا: ـٟ ٔمطخ اٌزّبط ـاٌطش٠مح اٌعثش٠ح -2

ط اٌّمبي/ الأزبع١مخ اٌؾذ٠مخ أؾذ٠مخ ٌمشط اٌّبي/ ععش ٚؽمذح اٌعّمً= الأزبع١مخ اٌأععش ٚؽذح س

 ٌٍعًّ

L

K

L

K

f
f

P
P
 

 

: ٠مزُ رع م١ُ داٌمخ الأزمبط رؾمذ ل١مذ اٌىٍفمخ ٠ٚمزُ رؾمى١ً اٌقم١ؽخ ؽش٠مح ِؼاػف لاوشأط -3

 -الار١خ :
)(),( LPKPTCLKfF LK   

 -ٚثبخز اٌّؾزمبد اٌغضئ١خ الاٌٚٝ ٔؾقً عٍٝ الارٟ:

)3(..............................0

)2........(..........0

)1....(..........0













LPKPTC
F

PfPdLf
L
F

PfPdKf
K
F

LK

LLLL

KKKK







 

 -( ٔؾقً عٍٝ الارٟ:2( ِٚعبدٌخ )1ِٚٓ ِعبدٌخ )

L

K

L

K

P
P

f
f
 

 اٌزٟ ؽقٍٕب ع١ٍٙب عبثمب. ٔفغٙب ٟٚ٘ إٌز١غخ
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ِب اٌغٍٛن الاِضً ٌٍّٕزظ اٌزٞ ٠ٙذؾ اٌٝ رم١ًٍ رىب١ٌؿ الأزبط عٕذ ؽغُ أزبط ِع١ٓ ـ١ّىٓ أ

 -اٌؾقٛي ع١ٍٗ ثزؾى١ً ف١ؽخ لاوشأظ ٚوّب ٠برٟ:
),(( 0 LKfYLPKPF LK   

 -ٚثبخز اٌّؾزمبد اٌغضئ١خ الاٌٚٝ ٔؾقً عٍٝ:

)3.....(..............................).........,(

)2..(....................0

)1.........(..........0

0 LkfY
F

fPfP
L
F

fPfP
K
F

LLLL

KKKK



















 

 -( ٔؾقً عٍٝ الارٟ:2( ِٚعبدٌخ )1ِٚٓ ِعبدٌخ )

L

K

L

K

f
f

P
P
 

 

KLY  : ٌذ٠ٕا داٌح الأراض الاذ١ح : 6.2ِصايل 4  5، ٚاعؼاس ػٛاًِ الأراضKP  ٚ

10LP. 

 . 100ِا٘ٛ الظٝ أراض ِّىٓ ػّٓ وٍفح و١ٍح =  :اٌّطٍٛب

 تاٌطش٠مح اٌش٠اػ١ح :اٌؽً   

 ثبلارٟ: ٠ّىٓ اٌزعج١ش عٓ داٌخ اٌىٍفخ اٌى١ٍخ 

LKTC 105100  
 : ٌزع ١ُ الأزبط رؾذ ل١ذ اٌىٍفخ اٌى١ٍخ ٔؾىً ف١ؽخ لاوشأظ

)105100(4 LKKLF   

 رع ١ُ اٌذاٌخ ٔغزخشط اٌّؾزمبد اٌغضئ١خ الاٌٚٝ ؽشه

)3..(....................0105100

)2.(..........1040104

)1....(..........54054


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              -( ٔؾقً عٍٝ الارٟ:2( ٚ ِعبدٌخ )1ِٓ ِعبدٌخ )
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 -( ٔؾقً عٍٝ الارٟ:3ـٟ ِعبدٌخ ) Kٚثبٌزع٠ٛل عٓ ل١ّخ 
200,5,10  YLK 
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 اٌؽً تاٌطش٠مح اٌث١ا١ٔح

 ٔشعمممُ ِٕؾٕمممٝ إٌمممبرظ اٌّزغمممبٚٞ 
L

K
50

  ٚومممزٌه خمممو اٌزىمممب١ٌؿ LK 220  . ٠ّمممظ خمممو

)10,5(ٚاؽذاص١برٙب ٟ٘  Aِٕؾٕٝ إٌبرظ اٌّزغبٚٞ ـٟ إٌمطخ اٌزىب١ٌؿ   KL  ٚؽغُ الأزبط

 . 200Yاٌّمبثً 
 

 
 (6.2( رع ١ُ الأزبط ٌٍّضبي )43ؽىً)

 

 

 - :ذٛفشخ اٌّؼٍِٛاخ ػٓ داٌح أراض ذاخز اٌشىً الاذٟ:6.3لِصاي 
22 542 LKLKY  

 40LP    ٚ80KP -ٚاعؼاس ػٛاًِ الأراض ٟ٘:

 :اٌّطٍٛب

 2000Yالأراض اٌزٞ ٠غاٚٞ اؼغة ل١ّح اٌىٍفح اٌى١ٍح اٌّٛافمح ٌؽعُ  -1

 6000TCاؼغة ؼعُ الأراض اٌّٛافك ٌىٍفح و١ٍح ذغاٚٞ  -2

 

 اٌؽً

 -ٔش٠ذ رخف١ل رىب١ٌؿ الأزبط عٕذ ؽغُ أزبط ِع١ٓ ٔؾىً اٌق١ؽخ الار١خ:

)5422000()4080( 22 LKLKLKF   

 -ؾقً عٍٝ:ٌزع ١ُ ٘زٖ اٌذاٌخ ٔغزخشط اٌّؾزمبد اٌغضئ١خ الاٌٚٝ ٌٕ
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 -ٔؾقً عٍٝ الارٟ: 2ِٚعبدٌخ  1ِٓ ِعبدٌخ 

LK 2 
  -ٚثعذ اٌؾً ٔؾقً عٍٝ ل١ّخ وً ِٓ:

40,20  KL 
 2000Y  ٟ٘4000TCرْ اٌىٍفخ اٌى١ٍخ اٌّٛاـمخ ٌؾغُ الأزبط ئ

 -ط اٌّٛاـك ٌىٍفخ و١ٍخ ِعٍِٛخ ٔؾىً اٌق١ؽخ الار١خ:ٌؾغبة ؽغُ الأزب

)40806000(542 22 LKLKLKF   

 ٔغزخشط اٌّؾزمبد اٌغضئ١خ الاٌٚٝ ـٕؾقً عٍٝ :

)3........(..............................040806000

)2....(..........448008044

)1........(41040040104
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LKثعذ اٌؾً ٔؾقً عٍٝ  2 

 6000TC  ٛ٘4500Yارْ ؽغُ الأزبط اٌّٛاـك ٌىٍفخ و١ٍخ 
  طلاودٚ –ي٘ــُ ػــ١ٛب داٌح وـٛب 

  ( ٟ٘:C-Dَ أْ أُ٘ ع١ٛة داٌخ )1943عبَ  Rederأٚمؼ س٠ذس  

صجبد الإٔزبع١خ اٌؾذ٠خ ٌعٕبفش الإٔزبط خبفخ اٌعًّ داخً إٌّؾأح ٚ اٌّزؾقً ع١ٍٗ ِٓ  -1

 :٠أرٟٚرٌه وّب  C-Dِعبدٌخ 

L
Y

L
Y

1


 

٠زغمبٜٚ ِمع  wِٓ أْ ِعذي الأعش  Douglasلاط و١ٌٙب دٚٚاٌزٞ ٠زفك ِع إٌز١غخ اٌزٟ رٛفً ئ

   الإٔزبع١خ اٌؾذ٠خ ٌٍعًّ أٞ أْ : 

w
L
Y





 

ئرا ٚاعٗ عٕقش اٌعًّ ظشٚؾ رؾؽ١ً اؽزىبس اٌمٍخ ـٟ عمٛق اٌعّمً  ٚلاع١ّب٘ٛ أِش ؼ١ش ِّىٓ ٚ

  ئر رذـع إٌّؾ د ٌٍعًّ أعشاً ألً ِٓ ئٔزبع١زٗ اٌؾذ٠خ.

 

ـماْ ٕ٘مبن صّٕمبً  C-Dَ أْ أِبَ ثغبهخ ٚعٌٙٛخ ل١بط داٌخ Carter  1956سرش أمبؾ وبوّب  -2

صجبد اٌّشٚٔخ الإٔزبع١خ ٌٍّٛاسد ٚوزٌه صجبد ِشٚٔخ الإؽلاي ئر أْ وفبءح اٌّمٛسد لمذ  ٌٙزا ٠زّضً ـٟ

  ئمبـخ ٚؽذاد ِززب١ٌخ ِٕٗ ِٚٓ صُ أخفبك ئٔزبع١زٗ اٌؾذ٠خ. عٕذ رزٕبلـ ثبعزّشاس

عٍٝ اٌزعج١ش عٓ ِشاؽً الإٔزبط اٌضلاس ِعبً ـمٟ آْ ٚاؽمذ أٞ أٔٙمب ؼ١مش لمبدسح اٌذاٌخ ؼ١ش لبدسح  -3

اٌعبئذ اٌؾذٞ اٌغبٌت  ـنلا عٓعٍٝ ئظٙبس الأؽٛاي اٌزٟ رعىظ اٌعبئذ اٌؾذٞ اٌّزضا٠ذ ٚاٌّزٕبلـ 

 ِعبً.
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٘ممٟ داٌممخ رطج١م١ممخ ـمممو ٌٍّممٛاسد  C-Dداٌممخ  اْ  Heathfield 1971َـممٟ ؽمم١ٓ روممش ١٘ضف١ٍممذ  -4

١ظ اٌّىٍّممخ ٌٚٙممزا ـمماْ اٌذاٌممخ رقممٍؼ ـمممو ٌٍّممذٜ اٌجع١ممذ ئر ٠ّىممٓ أْ رزؾممٛي اٌّممٛاسد الإؽلا١ٌممخ ٌٚمم

  اٌّىٍّخ ـٟ اٌّذٜ اٌمش٠ت ئٌٝ ئؽلا١ٌخ ـٟ اٌّذٜ اٌجع١ذ.

َ Yotopoulos, Pan A-and Deffery B.Nugent 1976أِممب ٠ٛرٛثممٌٛظ ٚ ٔٛعٕممذ   -5

ئّٔمب رعٕمٟ أْ اٌّّمش اٌزٛعممعٟ ِٚغمبٚارٙب ٌٍٛؽمذح  C-Dصجمبد ِشٚٔمخ الإؽملاي ٌذاٌمخ  ـأممبـٛا أْ

ٌٍّٕؾأح ٘ٛ خو ِغزم١ُ أٞ أْ ِمذسح اٌّٛاسد عٍٝ الإؽلاي ِؾً ثعنٙب ٟ٘ ِمذسح صبثزخ. ١ٌظ ٘زا 

ـؾغت ـارا اؽزٍّذ اٌذاٌخ عٍٝ أوضمش ِمٓ ِزؽ١مش٠ٓ ِغمزم١ٍٓ ـماْ ٘مزا ٠عٕمٟ أْ اٌّّمشاد اٌزٛعمع١خ 

ع أِش ثبٌػ اٌقمعٛثخ ئْ ٌمُ ٠ىمٓ ٌىً عٕقش٠ٓ ئٔزبع١١ٓ ـٟ اٌذاٌخ ٠غت أْ رىْٛ خط١خ ٚ٘زا ثبٌطج

  ٔبدس اٌؾذٚس، ـلا ٠ّىٓ أْ ر ً ع١ّع اٌّٛاسد ثبٌىفبءح ٔفغٙب ِع اعزّشاس ئؽلاٌٙب ِؾً ثعنٙب.

زممزُ اٌع١ٍّممخ الإٔزبع١ممخ ئر أْ ؼ١ممبة ٌمممشٚسح ٚعممٛد وممً عٕبفممش الإٔزممبط  C-Dرؾممزشه داٌممخ  -6

 . أؽذّ٘ب ٠إدٞ ئٌٝ رلاؽٟ اٌذاٌخ و١ٍخ

 

  طـــــلاودٚ –رىا١ٌف ِٓ داٌــــح إٔـــــراض وــــــٛب اشرماق داٌــــح اٌــــ

  -:ا٢رٟئرا ـشك أْ داٌخ وٛة دٚعلاط رأخز اٌؾىً 
LAKY 

  ٚأْ داٌخ اٌزىب١ٌؿ ٌٍّٕؾأح ٟ٘:

wLrKC  
ٚ:  

Y ،إٌبرظ =K ،سأط اٌّبي =L ،ًّاٌع =r ،ععش سأط اٌّبي = w ،ًّععش ٚؽذح اٌع =C =

  ّلاد اٌذاٌخ.ٍ= ِعA,α,βاٌزىب١ٌؿ اٌى١ٍخ )اٌّزؽ١شح (، 

ثبعممزخذاَ ِنممشٚثبد لاعممشأظ ـمماْ و١ّممبد اٌّممٛاسد اٌزممٟ رؾمممك رذ١ٔممٗ اٌزىممب١ٌؿ الإٔزبع١ممخ ،رعٕممٟ 

  :٠أرِٟغبٚاح اٌزفبملاد اٌغضئ١خ ٌٍذاٌخ ٌٙزٖ اٌّزؽ١شاد ثبٌقفش وّب 
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ٌزذ١ٔٗ اٌزىب١ٌؿ الإٔزبع١خ ٌٍّٕؾأح، ِٚٓ ٘زا اٌؾشه اٌنشٚسٞ ٚ٘زا ِب ٠غّٝ ثبٌؾشه اٌنشٚسٞ 

  ٠زنؼ أْ :
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  ٚعٍٝ ٘زا ـاْ:
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K

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  اٌّزٛفً ئ١ٌٙب ـٟ ِعبدٌخ الإٔزبط الأف١ٍخ ٠ٕزظ أْ: Kٚثاؽلاي 
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  -:وب٢رٟرىْٛ  ِٕٚٙب ٠ٕزظ أْ داٌخ اٌطٍت اٌّؾشٚه ٌعٕقش اٌعًّ
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ـٟ ِعبدٌخ اٌّّش اٌزٛععٟ Lٚثاؽلاي 
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ٔؾقً عٍٝ داٌخ اٌطٍت اٌّؾزشه ٌعٕقش 

 :عٍٝ إٌؾٛ ا٢رٟسأط اٌّبي ٚاٌزٟ رىْٛ 
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Lصُ ثاؽلاي اٌّعبدٌز١ٓ الأخ١شر١ٓ 
*
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*
قً عٍٝ داٌخ اٌزىب١ٌؿ ـٟ ِعبدٌخ اٌزىب١ٌؿ الأف١ٍخ ٔؾ 

 اٌّطٍٛثخ:
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 ـنلا عٓ   r,wٚ أععبس اٌّٛاسد  ٠ٚYزنؼ ِٓ ٘زٖ اٌّعبدٌخ أْ اٌزىب١ٌؿ داٌخ ٌىً ِٓ إٌبرظ 

  .A,α,βلاط وّلاد داٌخ وٛة دٍِٚع

 

  داٌـح الإٔـراض راخ ِـــشٚٔح الإؼـلاي اٌـصاترح

The Constant Elasticity of Substitution Production Function (CES)  

َ 1961عٕخ  Solwعٌٛٛ  ـنلا عٓ  Minhasِٕٚٙبط  Chenery، رؾٕشٞ Arrowأؽبس أسٚ 

ئٌٝ أْ ِعذي الإؽملاي اٌضبثمذ ثم١ٓ ِمٛسدٞ اٌعّمً ٚسأط اٌّمبي ٚاٌّغمبٚٞ ٌٍٛؽمذح ـمٟ داٌمخ ومٛة 

رفزمشك صجمبد اٌزمٟ  CESدٚعلاط ٘ٛ أخطش ع١ٛثٙب ٚع١ٍمٗ ٌٚزلاـمٟ ٘مزا اٌع١مت رمُ اثزىمبس داٌمخ 

اٌزمٟ )ِشٚٔخ الإؽلاي ث١ٓ اٌّٛاسد ٌٚىٓ عذَ ِغبٚاح رٍه اٌّشٚٔخ ٌٍٛؽذح، ٘زا ٚرأخز ٘زٖ اٌّعبدٌخ 

 :الارٟاٌؾىً اٌش٠بمٟ  (ٔغجخ ئٌٝ اٌؾشٚؾ الأٌٚٝ ٌّىزؾف١ٙب ٠ACMSطٍك ع١ٍٙب أؽ١بٔبً داٌخ  

   
1

)1(
  LKAY 

  :ئر أْ

Y،إٌبرظ =  

A ِعبًِ اٌىفبءحاٌذاٌخ ٠ٚطٍك ع١ٍٗ = صبثذ.  

δ  ِعبًِ رٛص٠ع ؽ١ش ٠ٛمؼ ِذٜ ِغبّ٘خ وً ِٓ سأط اٌّبي ٚاٌعًّ ـٟ الإٔزبط ٚعبدح ِب =

  (.δ<1>0رٕؾقش ل١ّخ ٘زا اٌّعبًِ ث١ٓ اٌٛؽذح ٚاٌقفش )

  ِٚعبًِ الإؽلاي، ٠ٛمؼ ِشٚٔخ الإؽلاي ث١ٓ اٌّٛاسد ٚعبدح ِب رىْٛ ل١ّزٗ أوجش ِٓ أ =

  ش سأط اٌّبي ٚاٌعًّ عٍٝ اٌزشر١ت.= ِزؽL,K١(. ٠ρ≥1غبٚٞ اٌٛؽذح )

 

  :CESخـظائض داٌح 

الإٔزبع١خ اٌؾذ٠خ ٌٍّٛاسد ِٛعجخ ـّضلاً ٔغذ أْ الإٔزبع١خ اٌؾذ٠خ ٌّٛسد سأط اٌّبي ٠ّىٓ أْ  -1

  :ا٢ر١خ٠عجش عٕٙب ثبٌّعبدٌخ 
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ّٛعجخ ٌشأط اٌّبي ( ِٛعت ٌٍم١ُ ا9ٌـٟ اٌّعبدٌخ ) MPٟ٘ عٛاًِ ِٛعجخ ـاْ  A,δٚٔ شاً لأْ 

K.  
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 رٕبلـ ِعذي الإؽلاي اٌؾذٞ اٌزمٕٟ ث١ٓ سأط اٌّبي ٚاٌعًّ ؽ١ش أْ: -2
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  اٌذاٌخ ١ٌظ ٌٙب ٔٙب٠خ ع ّٝ ١ٌٚظ ٌٙب خطٛه ؽشعخ. -3

وّب ٘ٛ ِٛمؼ ثبٌّعبدٌخ  ρِشٚٔخ الإؽلاي صبثزخ ٚلا رغبٚٞ اٌٛؽذح ئّٔب رعزّذ عٍٝ ل١ّخ  -4
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  ـارا وبٔذ: ρأْ ل١ّخ الأخ١شح رخزٍؿ ثبخزلاؾ ل١ّخ  ئلاأ٠نبً صبثزخ  σصبثزخ، ـاْ  ρل١ّخ ٌّب وبٔذ ٚ

ٌخ ـٟ ٘مزٖ اٌؾبٌمخ ٚارٙب ٌٍٛؽذح ٚرزفك اٌذا= ففش ـاْ اٌذاٌخ رزغُ ثضجبد ِشٚٔخ الإؽلاي ِٚغبأ (

  لاط.وِع داٌخ وٛة دٚ

  الإؽلاي لأٙبئ١بً ث١ٓ اٌّٛاسد.ٚـاْ ِٕؾٕٝ عٛاء الإٔزبط ٠ىْٛ خطبً ِغزم١ّبً     =-1 ة(

رفعمبً لاسرفمبع ِشٚٔمخ ٠ىْٛ الإؽلاي ِشٚـاْ ِٕؾٕٝ عٛاء الإٔزبط ٠ىْٛ أوجش ١ِلاً   (<)- 1ط( 

  الإؽلاي.

ـمماْ ِٕؾٕممٝ عمٛاء الإٔزممبط ٠زخممز اٌؾممىً اٌّمعممش رغممبٖ ٔمطممخ الأفممً عٍممٝ عىممظ   ρ(  (>)-1 د 

  اٌّأٌٛؾ اٌزٞ ٠زقؿ ثبٌزؾذة رغبٖ ٔمطخ الأفً.

اٌذاٌممخ رز١ّممض ثعممذَ ِغممبٚاح ِشٚٔممخ الإؽمملاي ٌٍٛؽممذح وّممب أْ اٌذاٌممخ رغممّؼ ثممبلإؽلاي ٚاٌزىبِممً ثمم١ٓ 

ـمماْ ٘ممزا ٠عٕممٟ أْ اٌّممٛاسد  (σ>0)را وبٔممذ ِشٚٔمخ الإؽمملاي أوجممش ِممٓ اٌقمفش عٕبفمش الإٔزممبط ـمما

، (σ<0)ئؽلا١ٌخ، أِمب ئرا وبٔمذ اٌّمٛاسد ِىٍّمخ ـماْ ِشٚٔمخ الإؽملاي رأخمز اٌم١ّمخ ألمً ِمٓ اٌقمفش 

ٚعٍٝ ٘زا ـاْ اٌذاٌخ رقٍؼ ٌٛفؿ ث١بٔبد اٌّذٜ اٌمق١ش ٚاٌّمذٜ اٌط٠ٛمً ثعىمظ اٌؾمبي ـمٟ داٌمخ 

  ٌج١بٔبد اٌّذٜ اٌط٠ًٛ ـمو.لاط اٌزٟ رقٍؼ ووٛة دٚ

 

  :CESي٘ـُ ػـــ١ٛب داٌح 

  ِٓ اٌقعت اعزخذاَ ٘زٖ اٌذاٌخ ٌٍج١بٔبد اٌخبفخ ثأوضش ِٓ ِزؽ١ش٠ٓ ِغزم١ٍٓ.أ(     

أٔٙب لا رغمبٚٞ اٌٛؽمذح ئلاّ أْ اٌذاٌمخ ِبصاٌمذ ِم١مذح ثٙمزا  ِٓ شؼُعٍٝ اٌصجبد ِشٚٔخ الإؽلاي ة ( 

  اٌؾشه.

  ّشاؽممً اٌضلاصممخ اٌّعشٚـممخ ٌلإٔزممبط ٌٚمم١ظ ع١ّعٙممب ـممٟ آْ ٚاؽممذ اٌذاٌممخ ٠ّىممٓ أْ رقممؿ أؽممذ اٌط ( 

  ٚرزفك ـٟ ٘زا ِع داٌخ وٛة دٚعلاط.

 

  داٌـح الإٔراض راخ ِــشٚٔح الإؼلاي اٌّرغ١شج

ؽ١مش رؾمشسد ِمٓ ؽمشه صجمبد  CESلاط ٚ داٌمخ ومرطم٠ٛشاً عذ٠مذاً ٌذاٌمخ ومٛة دٚ VESرعذ داٌخ 

  :ا٢ر١خ ِشٚٔخ الإؽلاي، ٚرأخز اٌذاٌخ اٌقٛسح اٌش٠بم١خ
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  ٚثفشك أْ :


